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ขอสอบปลายภาค 1/2558 
วิชา คณิตศาสตรวิศวกรรม 1  

รหัสวิชา 6001007 (วิศวกรรมโทรคมฯ) และ 6001411 (วิศวกรรมโยธา) 

คณะวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม 

อาจารยผูสอน อ.อดิศร แกวภักดี 

สอบวันที่ 23 พฤศจิกายน 2558 เวลา 13:00 – 15:00 น. (2 ช่ัวโมง) 

 

 

ช่ือ-นามสกุล..................................................................... รหัสนักศึกษา.......................................... หมูเรียน...................... 

 

คําสั่ง 

1. นักศึกษาที่ทุจริตในการสอบมีความผิด ปรับตกในรายวิชาน้ันแลวพักการเรียน 1 ภาคการศึกษา 

2. หามใชเครื่องคํานวณ และหามใชเครื่องมือสื่อสารทกุชนิด 

3. ใหทําขอสอบทุกขอ ใหเขียนช่ือ-นามสกลุ รหสั หมูเรียน ลงในขอสอบและในกระคําตอบทกุหนา 

4. ใหเขียนอธิบาย แสดงวิธีทําใหละเอียด 

 

1. จงหาคาอินทเิกรตของฟงกชันตอไปน้ี         (25 คะแนน) 

1.1 
2

4
8 3

x dx
x x



 
   1.2 

3 22 4
1

x x dx
x
 
   1.3  2 610 xx dx

   

 

1.4  2 2cosx xe e dx   1.5  52
3 3cosx x dx    1.6  sin 8 3x dx   

 

2. จงหาคาอินทเิกรตของฟงกชันตอไปน้ี โดยใชเทคนิคการอนิทิเกรต     (30 คะแนน) 

 

2.1 
2

3 2
1

2
x dx

x x x


     2.2 2 cos3xe x dx   

 

2.3 
2 24 9

dx
x x 
    2.4 2

31

dx

x
  

 

วิศวกรรมโทรคมนาคม 

วิศวกรรมโยธา 
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3. กําหนดให  2ln 1y x  ,  sin 2x t , และ 2 5t    จงหา 
dy
d

 โดยใชกฎลูกโซ (10 คะแนน) 
 

4. จงหาคา 4sin xdx  โดยใชสูตรลดทอน       (10 คะแนน) 
 

5. กําหนดให 2 7x xy y    จงหา 
dy
dx

 ที่จุด  1,2  โดยวิธีการหาอนุพันธไมตรงแบบ  (5 คะแนน) 
 

 

6. จงหาคาอินทกิรลัจํากัดเขตตอไปน้ี        (20 คะแนน) 

6.1 จงหาคา  
3

2

0

sin 3x x dx



    6.2 จงหาคา  
2

3

0

2 3x x dx   

 

6.3 จงหาคา  2

0

5 cosx x dx


  

 

7. หาพื้นที่ใตเสนโคง           (10 คะแนน) 

 7.1 หาพื้นที่ใตเสนโคงกบัแกน siny x  จาก 0 ถึง 2π ดังแสดงในรปูที่ 1. 

 

 

 

 

 

   

 

 

 

7.2 จงหาพื้นที่ระหวางเสนโคง 2y x x   และเสนตรง y x  ดังแสดงในรูปที่ 2. 

Strip ขนานแกน y  ใชสูตร  2 1

b

a

y y dx  

Strip ขนานแกน x  ใชสูตร  2 1

b

a

x x dx  

 

8. อนุพันธอันดับสูงกําหนดให    sinf x x x x   จงหา  4f x   หรือ 
 4

4

d f x
dx

   (5 คะแนน) 

 

(2, 2) 

x 

y 

y=x 

0 

 

  

-1 

1 

0 x 

y 

รูปที่ 1. 
รูปที่ 2. 
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9. แคลคูลัสเปนวิชาคณิตศาสตรที่มีความสําคัญอยางย่ิง สามารถนําไปประยุกตใชในการอธิบายกฎเกณฑ

ธรรมชาติ เปนพื้นฐานของความเขาใจโลกและปรากฎการณตาง ๆ  แคลคูลัสชวยใหเราสามารถคํานวณวงโคจรของ

ดาวตาง ๆ ชวยใหเราคํานวณกระแสนํ้า การคํานวณหาเสนแรงในอาคารรูปแปลก ๆ เพื่อใหสามารถสรางอาคาร

เหลาน้ัน เปนวิชาที่จําเปนสําหรับนักวิทยาศาสตรแทบทุกแขนง 

นักวิทยาศาสตร 3 ทาน ที่เปนผูกอใหเกิดแนวคิดเรื่องแคลคลูัสคือใคร? (ตอบถูก 1 ใน 3 จะไดคะแนน)  

(5 คะแนน) 

 

1. ........................................................2. .....................................................3. ........................................................ 

 

สูตรท่ีใช 

สูตร 

     2 2 22x y x y x y x xy y               2 2 22x y x y x y x xy y        

    3 2 3 2 2 33 3x y x y x y x x y xy y                3 2 3 2 2 33 3x y x y x y x x y xy y         

     4 3 4 3 2 2 3 44 6 4x y x y x y x x y x y xy y          

    4 3 4 3 2 2 3 44 6 4x y x y x y x x y x y xy y          
 

สูตรอนุพันธ 

กําหนดให a, c, n เปนคาคงที่ใดๆ  u f x ,  v f x  เปนฟงกชันที่ขึ้นอยูกับตัวแปร x  

ř. 0dc
dx


  

Ś. 1dx
dx


 

ś.  d du dvu v
dx dx dx

  
  

Ŝ. dcu duc
dx dx

  

ŝ. 1
n

ndu dunu
dx dx


  

Ş.  d dv duuv u v
dx dx dx

 
   

ş. 2

1d u du dvv u
dx v dx dxv

             
Š. 1log loga a

d duu e
dx u dx


  

š. 1lnd duu
dx u dx


    

řŘ. lnu ud dua a a
dx dx

  

řř. u ud due e
dx dx


  

řŚ. 1 lnv v vd du duu vu u u
dx dx dx

 
  

řś. sin cosd duu u
dx dx


   

řŜ. cos sind duu u
dx dx

 
  

řŝ. 2tan secd duu u
dx dx


   

řŞ. 2cot cosd duu ec u
dx dx

   

řş. sec sec tand duu u u
dx dx


 

řŠ. cos cos cot  
d duec u ec u u
dx dx

 
 

řš. 1

2

1sin
1

d duu
dx dxu

 
  

ŚŘ. 1

2

1cos
1

d duu
dx dxu

 


  
Śř. 1

2

1tan
1

d duu
dx dxu

 
    

ŚŚ. 1
2

1cot
1

d duu
dx dxu

 



 

Śś. 1

2

1sec
1

d duu
dx dxu u

 
  

ŚŜ. 1

2

1cos
1

d duec u
dx dxu u
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สูตรอินทิเกรต 

ř. 0du c   
Ś. adu a du    

ś. dx x c    
Ŝ. 

1

1

n
n uu du c

n



 
 ;  1n    

5.  du dv dw du dv dw         
6. 

1 lndu u c
u

 
  

7. 
ln

u
u aa du c

a
 

 
8. u ue du e c      

9. sin cosudu u c     
10. cos sinudu u c   

11. 2sec tanudu u c     
12. 2cos cotec udu u c    

13. sec tan secu udu u c   
14. cos cot cos  ec u udu ec u c    

15. tan ln secudu u c   
16. cot ln sinudu u c   

17. sec ln sec tanudu u u c     
18. cos ln cos cot  ec udu ec u u c    

19. 1
2 2

1 tandu u c
a au a

      
  

20. 2 2

1 ln
2

du u a c
a u au a


 


 

21. 2 2

1 ln
2

du a u c
a a ua u


 


 

22. 1

2 2
sindu u c

aa u
    
 


  

23. 2 2

2 2
lndu u u a c

u a
   




 

24. 2 2

2 2
lndu u u a c

u a
   




 
25. 

2
2 2 2 2 1sin

2 2
u a ua u du a u c

a
       
 

 

26. 
2

2 2 2 2 2 2ln
2 2
u au a du u a u u a c        

27. 
2

2 2 2 2 2 2ln
2 2
u au a du u a u u a c          

28. 1

2 2

1 secdu u c
a au u a

    
 

  

 

สูตรลดทอน 

1 21 1sin sin cos sinn n nnudu u u udu
n n

 
       เม่ือ 2n   

1 21 1cos cos sin cosn n nnudu u u udu
n n

 
      เม่ือ 2n   

1 21tan tan tan
1

n n nudu u udu
n

  
      เม่ือ 2n   

1 21cot cot cot
1

n n nudu u udu
n

   
      เม่ือ 2n   

2 21 2sec sec tan sec
1 1

n n nnudu u u udu
n n

 
 

      เม่ือ 2n   

2 21 2cos cos cot cos
1 1

n n nnec udu ec u u ec udu
n n

 
  

     เม่ือ 2n   

 

สูตรอินทิเกรตท่ีละสวน By Part 

สูตร udv uv vdu    

สูตรอินทิเกรตแทนคาตรีโกณมิติ 

1. มีฟงกชันอยูในรูป 2 2a u  สมมติให sinu a   หรือ cosu a   ใชสูตร 2 21 sin cos    

2. มีฟงกชันอยูในรูป 2 2a u  สมมติให tanu a   หรือ cotu a   ใชสูตร 2 21 tan sec    

3. มีฟงกชันอยูในรูป 2 2u a  สมมติให secu a   หรือ cos  u a ec   ใชสูตร 2 2sec 1 tan    
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ตรีโกณมิติพื้นฐาน 

1. sin cos 1 x ec x   2. cos sec 1x x    3. tan cot 1x x    4. sintan
cos

xx
x

  

5. coscot
sin

xx
x

   6. 2 2sin cos 1x x   7. 2 21 tan secx x   8. 2 21 cot cosx ec x   

9.  sin sin cos cos sinx y x y x y     10.  cos cos cos sin sinx y x y x y    

11.   tan tantan
1 tan tan

x yx y
x y


 


   12. sin 2 2sin cosx x x  

13. 2 2cos 2 cos sinx x x   21 2sin x   22cos 1x   

14. 2

2 tantan 2
1 tan

xx
x




    15.  2 1sin 1 cos 2
2

x x   

16.  2 1cos 1 cos 2
2

x x     17.    1sin cos sin sin
2

x y x y x y       

18.    1sin sin cos cos
2

x y x y x y        19.    1cos cos cos cos
2

x y x y x y       
 

อินทิกรัลจํากัดเขต 

       
b

b

a
a

f x dx F x F b F a      

 

Strip ขนานแกน y  ใชสูตร  2 1

b

a

y y dx  

Strip ขนานแกน x  ใชสูตร  2 1

b

a

x x dx  

กฎลูกโซ 

 

.dy dy dx
dt dx dt


 
   หรือ   . .dy dy dx dt

d dx dt d 
   

 

 

****************############### ขอใหนักศึกษาทกุทานโชคดี *****************############## 

 

ผูออกขอสอบ 

อ.อดิศร แกวภักดี 


